
 

 

Logaritmi 
 

 
i) Considerații teoretice 

 

Noţiunea de logaritm  

Dacă a şi N sunt numere reale astfel încât 1a,0a   şi 0N  , atunci 
y

alog N y N a=  =  

Observaţii. 

- numărul real y se numeşte logaritmul în baza a al numărului N; 

- 
NlogaaN = ; 

- expresia Alog a  are sens numai în condiţiile 1a,0a   şi 0A   (condiţiile de existenţă pentru logaritmi); 

- dacă în expresia Alog a  se consideră a=10, atunci 
not

10log A lg A= şi se numeşte logaritmul zecimal al 

numărului A, iar dacă a=e ( ....71,2e =  constanta lui Euler), atunci 
not

elog A ln A=  şi se numeşte logaritmul 

natural al numărului A. 

Proprietăţi ale logaritmilor: 

1. ( )0B,0A,BABlogAlog ba == ; 

2. 01log;1alog aa == ; 

3. ( ) ( )0B,0A,BlogAlogBAlog aaa += ; 

4. ,0A(,AlognAlog a
n

a = n∈ℝ); 

5. ( )0B,0A,BlogAlog
B

A
log aaa −=








; 

6. ,0A(,Alog
n

1
Alog a

n
a = n∈ℕ şi n≥2); 

7. ( )1bşi0b,0A,blogAlogAlog aba = ; 

8. ( )1b,1aşi0b,0a,
alog

1
blog

b
a = ; 

9. 
aln

Aln
Aloga = ; 

10. b ℝ b
a alogb = ; 

11. dacă a>1, atunci BABlogAlog ba   (compararea a doi logaritmi de aceeaşi bază supraunitară); 

12. 
ulogvv aau = ; 

13. 
ulnvv eu = ; 

 

 

ii) Exerciții rezolvate 

 
1. Determinați valorile reale ale lui x pentru care au sens următorii radicali: 

i) ( )2log x 1− ;  ii) ( )1

2

log 2 3x− ;   iii) ( )2
3log x 1− ; 

iv) ( )2lg x x 2− − ;  v) ( )x 1log 3x 2− − . 

Rezolvare: 

i) C.E.: ( )

x 1 0

2 0 (adevărat) x 1 0 x 1 x 1;

2 1 (adevărat)

− 


  −      +




; 



 

 

ii) C.E.: 

2 3x 0

1 2 2
0 (adevărat) 2 3x 0 3x 2 x x ;

2 3 3

1
1 (adevărat)

2


 − 


 
  −   −  −     −  

 





; 

iii) C.E.: 

2

2

x 1 0

3 0 (adevărat) x 1 0

3 1 (adevărat)

 − 


  − 




; Ecuația atașată este 
2x 1 0 x 1− =  =   

Concluzie: ( ) ( )2x 1 0 x ; 1 1;−    − −  + ; 

iv) C.E.: 

2

2

x x 2 0

10 0 (adevărat) x x 2 0

10 1 (adevărat)

 − − 


  − − 




;  

Ecuația atașată este 
12

2

x 1
x x 2 0

x 2

= −
− − =  

=
 

Concluzie: ( ) ( )2x x 2 0 x ; 1 2;− −    − −  + ; 

v) C.E.: ( )  

2
x

3x 2 0 3x 2 3

x 1 0 x 1 x 1 x 1; 2

x 1 1 x 2 x 2


−   

 
−        + −  

  −     


. 

 

2. Calculați: 

i) 2 2 2log 4 log 8 log 16+ − ; 

ii) 
2 2 2 2

1 2 3 33
log log log ... log

2 3 4 32
+ + + + ; 

Rezolvare: 

i) 
2 2 2 2 2 2

4 8 32
log 4 log 8 log 16 log log log 2 1

16 16


+ − = = = = ; 

ii) 6
2 2 2 2 2 2 2

1 2 3 33 1 2 3 33 1
log log log ... log log ... log log 2 6

2 3 4 32 2 3 4 32 64

−+ + + + =     = = = −  

 

 

 

iii) Exerciții propuse 

 

 

1. Calculați logaritmii: 

i) 2log 16 ;  ii) 3log 81 ; iii) 5log 625 ; iv) 6log 216 ; v) 
3

1
log

3
; vi) 3log 3  

vii) 
2

1
log

8
;  viii) 1

2

log 64 ; ix) 5

6

5
log

6
; x) 

5
log 25 ; xi) 25log 36 ; xii) lg100 ; 

xiii) 
1

lg
1000

;  xiv) 3lg 100 ; xv) 3
7log 343 . 

 

2.  Determinați numărul real x din următoarele egalități: 

i) 
x3 5= ;  ii) 

x2 7= ; iii) 
x5 4= ; iv) 

x 3 1
2

2

− = ; v) x 1 1
3

9

+ = . 

 



 

 

 

 

3.  Aflați numărul real x din următoarele egalități: 

i) 2log x 4= ;   ii) 3

1
log x

2
= ;  iii) 5log x 1= − ;  iv) lg x 2= ;  

v) ln x 1= − ;   vi) 
x

1
log 2

9
= ;  vii) x

1
log 5

2
=  

 

4.  Să se determine x∈ℝ aşa încât următorii logaritmi să aibă sens: 

i) ( )2log 3x 4− ;  ii) ( )5log 5 2x− ;  iii) ( )2
2

3

log x 4− ; 

iv) ( )2

3
log x x− ;  v) ( )2

2
log 1 x 2x− − ; vi) ( )2

2

3

log x 6x 5− + ; 

vii) ( )5x2lg 2 + ;  viii) 








+

−

1x

1x
ln ;  ix) 

2

5
lg

9 x−
; 

 

5.  Să se determine x∈ℝ aşa încât următorii logaritmi să aibă sens: 

i) 2 xlog 3− ;   ii) 2x 7
log 11

−
;  iii) ( )xlog 2x 1− ;  iv) ( )1 xlog x 3− − ; 

v) ( )2 xlog 3 5x− − ;  vi) ( )2
x 2log x 7x 12+ − + ; vii) ( )1

x 1

log x 3

−

+  

 

6.  Să se calculeze: 

i) 2 2log 3 log 5+ ;  ii) 
3 3

1 2
log log

2 3
+ ; iii) lg 5 lg 20+ ;    iv) 2 2log 24 log 6− ; 

v) 3 3log 216 log 24− ;  vi) 1 1

3 3

27 9
log log

5 5
− ; vii) 1 1

2 2

5 20
log log

7 7
− ; 

viii) 







+









12

1
log

18

1
log 66 ; ix) 2 2 2log 2 log 4 log 8+ + ; x) lg 2 lg 4 lg125+ + ; 

xi) 
2 2 2

1 3
log log log 3

2 8
+ − ; xii) 5 5 5log 6 log 35 log 42+ − ; xiii) 1 1 1

3 3 3

7 11 11
log log log

3 3 7
− + ;  

xiv) ( )( )16logloglog 248 ; xv) 
100

99
lg.....

4

3
lg

3

2
lg

2

1
lg ++++ ;   (xvi) 3log227log3log 555 −+ . 

 

7.  Să se arate că : 

i) 6 6log 10 log 360 2− = − ; 

ii) 12 12log 18 3log 2 2+ = ; 

iii) 
2 2

1 1 1
log 18 log 54

2 3 6
− = ; 

iv) 2 2 2 2log 14 log 3 log 6 log 7+ − = ; 

v) 
3

5 15

5

8
log 25 log 5 log 625

3
− − =  

 

8.  Să se determine numărul real x>0 în cazurile: 

i) 4log25log32xlog 333 −+= ; 

ii) 5lg33lg21xlg −+−= ; 

iii) 5lg2lgxlg += ; 

iv) 54log
3

1
18log

2

1
xlog 222 −= ; 

v) 360log10logxlog 666 −= ; 



 

 

vi) 2log318logxlog 121212 += . 

 

9.   Să se calculeze: 

i) 
27lg3lg

24lg2lg3

+

−
; 

ii) 
7log28log

25,0log32log

33

33

−

+
; 

iii) 27log27log27log

3

133 −− ; 

iv) 25log25log
2

1
5log2

2
55

4
5 −−+ . 

 

10. Să se compare numerele reale x şi y în cazurile: 

i) 
12

11
logx 2=  şi 

19

18
logy 2= ; 

ii) 11logx 4=  şi ( ) 1
4 121logy

−
= ; 

iii) 







=

12

11
logx

2

1  şi 







=

19

18
logy

2

1 ; 

iv) 180lg18,0lgx −=  şi 
12

1
log

18

1
logy 66 += ; 

v) 5x log 125=  și 
25

1
y

1 log 5
=

−
 

 

11. Să se compare numerele reale x şi y dacă: 

i) 11logx 2=  şi 0y = ; 

ii) 11logx

2

1=  şi 0y = ; 

iii) 2log4log5logx 1,01,01,0 −+=  şi 0y = ; 

 

12. Restângeți expresiile de mai jos: 

i) 2 21 log 3 log 6+ − ;   ii) 3 32log 4 4log 2−  

iii) 3 3

1
2 3log 5 2log

2
− − ;  iv) 3 5

5 255

1 1
log 2 2log log

2 2
− + ; 

v) 
2 3 4

2 2 21 log 2 log 2 log 2+ + + ; vi) 
10

1 1 1
lg lg ... lg

10 100 10
+ + + . 

 

13. Dacă 2log 3 a=  să se calculeze în funcție de a următoarele numere: 

i) 18log 12 ;  ii) 108log 9 ;  iii) 54log 12 . 

 


